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Borrede.

b liefere hier woiederum ei-
> nige Abhandlungen, die
1 s, (hetld Ddie  Erweiterung,

= theild die Antoendung der
Mathematif sur Abficdht haben. 3 find
Deven 3ywdlfe von foverfhiedenem Jnhal
te, Dag jede Lefonders angeseint werden
mitfte, yoenn man von allen sufammen ge=
nommen einen Vegrif geben roolite. Fdh
Fann aber diejes hier imterlafien, und die-
fenigen, die fo gefihwinde weg ein Budy
itberfelyen wollen, auf dag-am Ende die-
fer Vorrede ftehende Werzeidynif vertoeis
fen,  Andern, die fidy etywas mebr m};fes
a2 en
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fen woollen, muf idy fagen, daf fie bon
jeder Abhandlung wenigftens den An-
fang Tefen, oo fie mebrentheild angezeigt
finden werden, wolin es bey jeder ab'ge=
(eben ift.  Wielleicht nehmen fie fich
dann die Gedult, tveiter fort ju lefen,
und beym Gortlefen finden fie etwan aud
Dinge, die, wenn fie fhon nicht anfangs
angekimdigt toaren, dennod) von eniger
Brauchbarfeit und Erheblicdhbeit feyn
werden. o
®icfes ift nun, was idy iberhaupt
au fagen hatte. @8 bleiben aber nody
9nmerfungen iber eingelne Stellen 3u-
ricke, die hicr ihren Ort finden mogen.
@inmal habe idy diefe Abhandlungen
nicht ununterbrodien, fondern feit 1765
nady und nady gefchricben.  Und die-
fes mug, um Unacdyronifinen u vermei:
ven, evinnert wetden, ~ &o 3. €. it
die hier vorfommende funfte Abhand-
fung: fiw die sErforfher Oer Qua-
oratur des Circuls, im Jabr 1766
por Derjenigen gefchrieben yoorden, Die
idy einige Nionathe nadyher bey de hie:
figen Konigl. Arademie der Witfenfhaf-
ten nber eben die Materie vorgeleféq.
ie
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Botrede,

Gie Fonnen aber bepde gang wohl bey-
{ammen beftehen. S der ywenpten Yb-
bandlung: Theiler Oer Sablen inTa»
bellen vird man feben, dag ich erft nady
gehends ndher miffe erfabren haben,
was ¢8 mit Pells Tafel von den Thei-
lern der Sablen fir eine Bervandtnif
babe. 9ian wird daher nidyt ubel thun,
twenn man diefe 2te Abhandlung mit dem
vergleicht, was idy in den gang neu her-
auggefommenenJufaen 3u den loga-
vithbmifchen und trigonometrifchen
Tabellen 1iber die Sadye anmerfe. Oie
hiev gelieferte Tafel der Theiler der Jah-
len erftredt ficy stoar nur big auf 10200,
fie giebt aber bep jeder Jahl die famtli-
denSactoren an, hingegen geht die PDell-
fche Zafel sebhnmal tweiter, es toird aber
darin bey reder Jabl nur ihr Fleinfter
Cheiler angegeben. Wer demnady die

'Dellfd)c Tafel vollftandig machen wolte,

wirrde immer noch ettoas ju thunfinden
iewohl idy im S, 15. bamufbebeﬁ nod;
nicht die vedyte Linfterblichfeit des Na-
mnes fese.
SnAUnfehung der vierten Adbhandiung,

welde algebraifche Ausdrncte Oer

a3 Sinug



Botrede,

Sinus von 33u 3 Graden liefert,
muf iy bier anmerfen, dag bereits
Wallis fidy die Nithe geaeben, ahnlide
ormeln fie die Chorden ju beredhnen.
te werden aber wegen der veralteten
Qeichnunggart, dafern man fidh nidht
avan geyoohnt, ziemlichy unfeslich.

~ Bey der jtvepten Abhandlung vers
dient Suygens, dag id) wenigftens hier
eridhne, Dag er von den in einem fort>
gebenden Druchen (fractio continua)
suerit GSebraudy gemadht bat, als er fur
Die Lmlaufszeit der Planeten, gefdymet=
Dige Werbdlrniffe in gangen Jablen fudte.

- QBas idy im Anfange der adten AG-

pandlung von Auflofung Oer Cubic-

und 2iquadrat = Gleichungen fage,
wird fidy nuslih) mit den Formeln ver-
aleichen laffen, Die in vorerwahnten Ta-
bellen vorfommen.  Ueber die Ver-

wandlung Oer Gleichungen hat, 1wo

ich mich vedyt erinnere, YDaring, ein
Engldander, einen den meinigen gang ahn:
lichen Werfudy gemadyt, er nimmt aber
die Sadye fo fehr_abftracte vor, dag er
die Wortheile, fo befondeve und e;gfcv

| ere
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dere Salle anbieten, gar nidht fehen
fonnte.

Wer die eilfte Abhandlung uber die
Grunodofage Oes @leichgervichtes
und Oer Devvegung jum Lernen liefet,
der wird hin und twieder einige Auf>
mertfamfeit gebrauchen mirffen; denen
aber mug id) Dedacht anrathen, die diefe
Abhandiung, um fie ju beurtheilen, le-
fen wollen.  IBas im eigentlicdyften Ber-
{tande a priori fepn foll, Fann nur Y110g+=
LichFeiten enthalten.  9Man mug aber
Diele  MoglichEeiten am  allgemeingien
nebmen, {ie voliftandig vorzablen, und
pann erft feben, tweldye davon in der
toicklidhen Welt vorfommen, und unter
weldyen Bedingungen fie vorfommen.
Was einer Y1TSglichEeit den fo verady
teten QNamen einer Sypotbefe giebt, ift
nidyt, Dag es eine Y1Toglichteit ift, fon-
dern das unbevorefene Vorausfeen,
Dag diefe Moglichfeit eriftive. Vetrady-
tungen von diefer Art madyten, dag i
Den Begrif der Rraft anfangs fehr ab-
firact genommen, und nidt fogleich den
Beqrif der Schroere dDamit verbunden
babe.  Der abftracte BVegrif ift aber ges

a4 tade
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rade derjenige, dem wir uns gedenten,

wenn wir uns eine Kraft uberhaupt vor:

ftellen, oder audy, wenn toir auf unfere
eigene Empfindung merfen.  Dev fie-
bente Abfchnitt der Abhandiung toird
uber den Vortrag und die Anordnung
der vorhergehende Abfdynitte ein 3temh=
ded' Lidyt ausbreiten. Pian mug aber,
um dabey redit 3u fehen, diefe vorherge-
hende Abfdynitte vorerit gelefen haben.
Rody bleibt hier angumerden, daB die im
fiebenten Abfchnitte angefithrte Erfal-
rungen mit_einer Allgemeinbeit und
mit einem Ynfchein von auffer(t ge-
nauer RNichtigleit vorgetragen {ind,
fire welche idy gar nidyt gut fiehe. IMan
nimmt fie soar gerwobnlid) fo an, und
bey dem Gebraudye der IMedyanif im ge-
meinen Leben Fann man e8 audy dabey
bervenden laffen.  Wer aber auf Theo-
vie fieht, der Fann forwohl die durdygdn-
gige Algemenbeit ald die big auf Snfis
nitefimaitheildyen richtige Genauigbeit in
Sweifel giehen. Wiellerdht 1ird die nody
immer (o fthroere und noch immer fo un-
bekannte Theorie Oer Schwere und
Oes Oabey vorfommenden Yledyas

nismus
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BVorrede.

nismus dabey gewinnen. Gn der
That fudyte audy Yevoton fidy durd) be-
fondere Werfudhe zu ubereugen, ob
Das, was man in der Dynamic YTaffe
nennt, dem, was man in der Static
Gevoicht nennt, o durdygdngig pro-
portional fey?  Die Berfuche, fo wie er
fie anftelite, ywiedetlegten den Sag nidt.
Bielmehr jeigten fie eine Proportionali-
tat. Sie zeigten aber diefe nidyt genauer
al8 YTevoton beobadyten fonte.  Lnd fo
Lagt fich, twenn es auf febr Fleine Linter-
fhiede anfommen folite, nody anftelen,
ob die Proportionalitat bis aufsd unend-
lid) Keine ftatt habe. Die meiften Kor-
per verliehren imFeuer von ihrer Niaffe,
einige aber werden im Feuer fehwerer,
Wie, twenn fie bey wenigerer Yiaffe
dennody mehr Gevoicht erhiclten? @3
mag nun aber mit bemedten Erfahrun-
aen bejchaffen feyn, wie e wolle, fo richs
ten fidy die im fiebenten Abfdynitte dar-

aus gezogenen Sdlifie genau nady den-

felben, und weldyem Sdluffen ettvas ab-
gebrodyen toerden mug, Ddaf wird der
Crfahrung abgebrodyen, die dabey jum
Grunde liegt,  Audy diefed aber zeigt;

as warum
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warum der fiebente Abfchnitt nicht der
erfte, oder itberhaupt warum everft dev
fiebente ift. '
@3 ift billig, dag ich hier nebft Heven
r. Tetens, der gang neulidy uber das
rincipium minimi eine {chone Abhand-
Tung betannt gemadt hat, die Herren
Pr. Bafiner und Rarften, al8 folde
Gelehrten nenne, die fid) wegen Devid)-
tigung Oer Deweife aud) i der Ie-
dhamt hervorgethan haben.  Shre Be-
mithungen find sweder unerheblich nody
uberfligig. ©as meifte in der. Medya-
nit ywar immer nody blog deswwegen tabr,
teil e die Grfahrung lehree, und in der
Dodroftatif gieng es mit den BVeweifen
nidyt Deffer.  Ungeadytet iy nun hier in
bem Bortrage der ftatifihen Sdke einen

T -

BVotrede,

eben Daber viel von der Kinze, Ges
fchmeidigFeit und von demsEinfachen
verleurt, weldyed tnan bey den erjten

L Grumdfagen oder unmittelbar aug den
- Grunden abjuleitenden Lehrfagen ver:
- langen fann. Sy hatte mich, twietvoh!

ohne fonderlichen Grfolg, umgelehen,

wiefern die Sadye abgefirst terden fan,

- S gab aber die Sadye nod) wegen ciner

andern Betradytung auf, und dicfe ik
folgende: o

IMan fese, dag ed fich leicht und firenge
erwoeifen lafle, daB bey dem Hebel Kraft
aur Laft in umgaefehrter Verbaltnif ded

© QAbftandes fey, fofebr audy Kraft und Laft

andern Weg genommen, fo finde idyden= -

nody den von Ddiefen beyden Gelehreen
gegebenen Wetveid vom Gleidygewidte
bep dem Hebel, fo tweit er reidt, gang
gut. Was fie beyde felbft nody dabey
vermifjen werden, ift dag der Beweis
von jeOen Verbaltniffen aus dem Be-
teife von Verbaltniffen in gangen
dablen bergeleitet werden mug, %nb

eben

unter {idy incommenfurabel feyn mo-
gen.  Wenn auch ein foldyer Beweid
angebt, fo hat man damit nody nidyt
viel anders gewonnen, a8 dag man dag
Gefes betviefen hat) nady weldyem Krdfte
auf etnzelne Puncte ded Hebeld wirken.
@8 wurde aber immet ein Sprung and
war ein Sprung von einet auf 3O
imenfionen feyn, tvenn man von
Rraften, Ofe quf einselne Puncte
wirfen, auf Rrafte verfallen wollte,
vie auf ganze Linden woirfen, b?o
etes
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Beterogenindeffen diefe Krafte find, (o ift ? einen @Grundfaty oder alg ein Poffulatum

e3 defien uneradytet gedenfbar, Oaf

5

i

BVorrede,

anfehen; es gilt miv gleidyviel.  Miv

eine auf einen Punct angebrachte 7 fdeint er in dem Vegrit der Kraft fo am

Rraft, ener auf eine ganse Linie

4

Tage 3u liegen, dag ich nicht mehr roifjen

witfenden RraftOas Gleichgevoicht - witrde, was eine Keaft it wenn er erft

balte. Die Krdfte find hier eben fo twre
Puncte und Linen, der Dimenfion
nach, verjdyieden, tweil fonft von Fei-
nem Gleichgeroichte, und uberhaupt
von Femer Vergleichung die Rede feyn
Fonnte.  Die hieher gehorende Begriffe
und Grundfdge mirfien nun nothwendig
vorausgefdyicfet tverden; und diefes
macdte audy, daf idy die Dimenfionen
der Kraft im dritten Abfhnitte, die The-
ovie Des Sebels aber evft imvierten vor-
trug, und fo twar e8 ein leidytes, Diefe

Theorie behorig ing reine ju fegen. Al -

fes fommet auf den §. 31 an.  Die da-
felbft gebraudite LVorausfenung ity
Oaf etne quf eine %anse Linie gleidy-
formig vertheilte Braft ebenv% vie
ote Linie in beliebige Theile getbeilt
werden Fonne, und die Theile der
Rraft eben 0 voie Oie Theile der Li-
nien ihr Verbalenify sum Gansen bes
balten.  Dicien Sop mag man als

einen
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folite bevoiefen ober in Swoeifel gesogen
toerden. LInd wenn i) aud) die Theo-
vie Ded Hebels nid)t davauf grimden
wollte, o bleibter deffen uneradytet, eben
fo unentbebrtich, yoeil man in der Ne-
chanif immer aud) foldye Krafte betrady-

" ten mug, die auf gange Linien, Fladen

und forperliche RNaume vertheilt find.

. Mug man ihn aber als einen Grundfos
"~ annehmen, um andere Hauptftide der

Medyanif davauf su grimden, fo grimde
iy mit gleichem NRechte die Theotte des
Hebels davauf, und erfpahre dadurd) fo
wohl das Yuffuchen anderer oder gar
nicht 3u findender Grundiige, ald dngft:
lich gefuchte Beweife, Die julest dennody
gur fur eingelne Puncte ded Hebeld
ienen.

_©et nady dem drepzehnten Abfchnitte
eingeridte Jufag follte eigentlidy nady
demvierehnten folgen, wiemanes gleidy
aus den erften fiunf Jeilen fehen fan&t‘.
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@3 hat ubrigens diefes Verfesen nidhts
auf fidy, wiewol 8 wdre geandert yvor-
den, wenn idy die Aushingebogen nidyt
erft nady dem Abdrucke erhalten hatte.
Aus gleihem Grunde mug audy S. 72

‘ Va=ry, 414213562373095

gelefen werden. . 114 ift in den drey
Iesstens Ueberreften im Redhynen um eine
Unitat gefehlt, um weldye die adhte Deci-
malftelle u flein ift; und S, 154 unten

mug ,
Nun ift _
3 log. (b:a) = o, 6820631 — 177

L@ - - - =o,3925450 — 2
f¥log.a - - =o,7598949 — 1
bemnach s s :
2
log.'-é—;—;-;.\/ a=— o0, 8345030 — 19

elefen werden.  §n den Kupferplatten
ind folgende Aenderungen 3u maden ;
‘Tab. IIL Fig. 2. wird bey dem Durchichnicegs
punct der $Bdgen EM, G C cin A gefesst.
TaIEf glb Fig. s muf oben jwifchen &, 2y ein
chen.
Tab, V. Fig. 14. witd am untern Ecfe ein
D gefesst.
Tab. VI. Fig. 18, 1witd von g nady q eine
blinde Linie gesogen,
Die

PO . .
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Die ubrigen Errata, die von einiger Er-
heblichFeit find, finden fidh) am Ende ver
Borrede; und die {o iy benm nodymas
ligen Collationiren in den Y1Tonostas
feln und den Deyfpielen bemerft, am
@nbdederfelben.  Inder Tafel vonden
Cheilern Oer 3ablen mitfjen

' bey 1117 Die Theiler 11. 101

#» 1603 s« s s & 7,229
#2737 % & = »*» 7.17.23
85 4249 s ¢ s s 17, 607
» 9+ 8981 s & » s 7,1283
gefesst ywerden. o
inige §ebler im Terte rihren nody

daher, dag der Seger, bvielleiht der
Martifchen Mundart gemdg, die Fall-
endungen verwedyfelt, und 3. &.
&. 172. 1. 4. um fidh der anftatt um fidh die
. 39 Ii)l. penule. denfelben anftatt dems
elben.
. 5f2. L 5. von unten, Oen Rorper an
ftatt dem Rorper 2.
gefc%tﬁbat. ,
er die YMondstafein gebrauden
will, thut wobl, twenn er die bemerk:
ten Errata derfelben ausbeffert. Scb
glaube, dag fie fodann giemlich juvers
Iagig fenn werden.  Gndeffen da n;’at;
¢



Vorrede.

bey dem Sebraudye felbft audy fich iiber-
rechuen Fann, fo ift Das Rathfamite, jede
Redmung doppelt ju maden; bey der
einen Oie Tage vom ﬂnfat’xg, bey der
andern Ofe Tage vom Ende Oes
Jabrs jugebraudien. Dabey gebraudyt
man {odann audy in der wepten Tafel

aween verfchiedene Fahrgange, und da

man dody einerley heraus bringen mug,
fo wird die Vergleihung immer 3ur
Porbe dienen, und dadurd) werden die
mittlern Devoegungen auffer Jweiffel
gefest, oder man fann toenigfiens den
- Sebler nadyfpihren.  Andere INittel
terden ficd), wenn man fid) einmal an
Die Tafeln gewodhut hat, leidht anbieten.
Selbft in der ALHandlung fommen ei-

nige bep den Bevfpielen vor, .
©a dicfer gwepte Theil der Ventrdge
doppelt ftarfer gerworden als der erfte, fo
habe idy stoey Titelbldtter-abdruden (afz
fen, ywobvon das Jweyte vor die eilfte Yb-
l)anblungbgebapben werden mug. Der
Buchbinder wird daran dergeftalt erin:
nert, dag er fid) nach der WilFuhr des
Befigers 3u erfundigen hat, ob diefer
stoeen vder pur einen Band Haben will,
ERRATA.,
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Theilung und Theiler der Jablen 6.—

IL. Vorfiblag die Theiler der Jablen m
Tabellen su bringen = = =

Nebift einer fold)en Qabeue bon 1 bxs

10200 = z
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V. Yorléufige Rennmiffe fiir die, o
die Quadratur und Rectification
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ng und Theiler
ver Jablen.

§. 1.

ift niche 3u 3oeifeln, daf die Yufs
gabe von Erfindung der ITheiler
‘ der Jablen von deft Glteften Seie

- = ten an die Geometer befchdfrige

ba Die Theorie Der Primzablen Edmme
© bereitd in den Cuclidijdhen Anfangsgrinden
‘3 vor, und ¢ben fo findet fich in denfelben die
; QAufgabe von dem grdften gemeinfamen Theiler
swoer Sablen. af aber £uclid pon der
- RAufgabe, die Theiler einer filirgegebenen Sabl ju
. finden, nidyt Erwdhnung thut, vibre jchledyts
: bin nur daber, weil ev alles wegldfit, was er
‘ nicht auf eine gan; determinivee Ave erweifen
' 11, tbo Lamb. 3¢ytt‘¢ ’om




2 I. heilung und Theiler

fonnte. Diefe AYufgabe gehdee ciniger maf
fen unter die Diophantifchen s fie ift aber auch
sum Zheil davon verfchieden. = Denn ungead)-
tet Die Dedingung, daf die Theiler ganse Jab-
Ien fepn miiffern, dabep vorFomme, fo bleibe
Die Srage: wie viele Theilercine jede Jabl ha-
be, fchlechehin unbeflimme; weil man Jablen
finDet, Die fo piele und fo wenig Theiler haben,
alg man immer ill. Diefer Umftand aber vévs
urfacht, Daf man in der Ylgebra die Frage von
Srfindbung der Theiler einer 3abl, {chwetlich
obder gar niche auf ¢ine Sleichung bringen Eann.
Man. hat dDabey Eein ander Datum ald die 3abl,
deven Theiler ju fuchen find.  Won Diefer weif
man nicht voraus, ob fie Theiler hat, obder
nicht.  QBolte man demnach die Theiler, oder
wenigftens die Factoren der filrgegebenen Jahl
als ABurjeln einer Sleidhung anfehen 5 fo wiirde
diefe Sabhl jwar das leste Glied der Sleichung
feon, als welches allemal Das Product der
GRurseln ift.  Hingegen bleibe die Anzahl Der
Gilicder diefer Sleicdhung, die Coefficienten Der=
felben und der GSrad dDer Gleichung gan; uner-
Sreert, bevot niche Die Factoren der flirgegebenen
Sabl gefunden find.  IMan reicht eben fo niche
aus, wenn man fid) mit ciner quadratifchen
GSleichung begntigen, und nur jween Jactores
finden will. :

§. 2. ”
Die Aufidfung, die man fiir diefe Yufgabe
angiebt, ift, Dap man Die Jabl, deven Theiler

mar:

S e lelgw T -

der Jablen. 3
man fuchen will, durd) jede Eleinere Sahl wirk-

Tidh theile, um dadurdy, der Ordnung nach, su

finden, ob fie Theiler habe oder nidht?
fage, 'Dutcf) jede Fleineve Sabl. Denn unge-

. adbtee feit sBuclids Jeiten an fdhon bewiejen

ift, dag man biebep alle Die Sahlen vorbey ges
ben Eann, Die nicht Primzablen find, fo fese
Diefes Dennodh voraus, dag man die Primyah-
Ien Eenne. €8 ift aber die Cefindung der Prims=
3ablen eben fo fhwer, als die Crfindung dex
Sheilee einer [ahl, und man muf eben die

. Fheilungen, die wit vorfchlagen, vornehmen,

- Hirgen.

“.oDen.

¢s fey Dag man eine [abl als Primzah! erfen-

~ nen, odet ihre FTheiler finden mwill. Sndeffen

lagte fich Die Arbeic auf ¢ine gedoppelte Ave abs
Denn wenn die Theilung mit einer
Rabl niche angeht, o gebr fie auch mit jedens
vielfachen dDiefer Jabl nidht an, und eben fo
viele Theilungen Fonnendemnad exfparet wer-
Rerfabre man auf diefe Ave von 1 an

- gerechnet; fo behale man allerdings nuv jede

Primzablen, rwomit die Theilung vorgenoms
men werden muf.  Sodann [GBE fich ohne
Mibe evrceifenn, Daf, wenn eine Sahl Theis
fer hat, von diefen Theilern eben fo piele Fleiner
find alg ihre Quadratmwurieln, als es deven

. giebt, Die grdfjer find, und Daf lettere gefuna

. jene Die Quotienten von diefen find.

Den find, fobald man erftere gefunden hat, weil
Diefer

- Umiftand macht, daf man fid) begniigen Eann,
- Die Theilung nue mit g‘enen Primzablen vorsus
2
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